10. Cviceni z MA 1. (25. 4. 2024)

A. Taylortv polynom

Necht f je funkce definovand na otevieném intervalu I C R a b € I. Necht ma dale f v b vlastni
derivace az do fadu n (n € Np). Potom definujeme Tayloriv polynom funkce f v bodé b radu n
jako
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Plati, ze T'(x) = Tﬂ;’b(x) je jediny polynom stupné nejvyse n, pro ktery plati:
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(Je-li n = 0, potfebujeme predpokladat jesté spojitost f.)

Oznac¢me R{fjb(x) = f(x) — T,{’b(x) ... vySe uvedené znamena, ze R,J;’b(x) =o((z —b)").

Vime, ze mé-li f na I vlastni derivaci fadu n + 1, pak exisuje ¢ (ostfe) mezi b a x takové, Ze
F 0 (e)
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1. Najdéte Taylortuv polynom (fadu napt. 5 v bodé b) pro nasledujici funkce (odhadnéte velikost
zbytku):

(a) f(z)=tgx, prob=0 (b) f(x)=¢€* prob=0ab=1

2. Spoctéte nasledujici limitu pomoci Taylorova polynomu:
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3. Spoctéte priblizné — d4 Tayloriv polynom 3. stupné odhad s presnosti 0.00017:

(a) sin(0.1) (b) In(1.2)



